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香港華羅庚金杯少年數學國際精英賽 2025

中國香港中一組試卷

日期：2025年 5月 3日

一小時三十分鐘完卷 (14:15 pm – 15:45 pm)

比賽須知：

1. 全卷共 10 題，包括甲部填空題八題，每題 10 分；乙部解答題三題，每題 20 分，

總分 140 分。

2. 參賽學生必須全部作答，乙部答案寫在答題紙上。

3. 甲部填空題無須書寫步驟及單位;乙部解答題則須寫出詳細解答過程或步驟。

4. 比賽時使用自備文具，例如鉛筆、原子筆及橡皮擦膠等。不淮使用計算器，違

規者將被取消比賽資格。

5. 完卷後收回所有試題、答題紙及草稿紙。

6. 參賽學生必須在本試卷和答題紙上填寫以下資料：編號、學生姓名及學校名稱。

(請依照參賽資格確認信列印的資料填寫)

編號 學生姓名 學校名稱
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填空題 (共 8 題, 每題 10分, 共 80分)

1. 已知三角形兩條邊長分別為 30和 50，第三條邊長為整數 x，則 x的可能值有____

個，其中使得三條邊長最大公約數為 1的有 ___ 個。

2. 求和  299901.101992.10192.1012.101.10.1
911


個

___ 。

3. 下圖分別表示“三角形數”和“正方形數”的前幾個數所對應的圖形，

由左至右是第一個、第二個、第三個及第四個圖案︰

……

……

已知某兩個相鄰“三角形數”的和與某兩個相鄰“正方形數”的差相同，並且為

同一個 300與 400之間的整數。那麼這兩個“三角形數”分別是第 ___，___ 個；

而這兩個“正方形數”分別是第 ___，___ 個。

4. 一個兩位數��� �� ，中間插入一個數�後得到的三位數���� ���� 比��� �� 大 230， 那麼� + 14 的

個位數為 ___ 。
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5. 如果�, �, �, �都是非零整數，且
1
�

+ 1
�

= 1
�
，

1
�

+ 1
�

= 1
�
，

1
�

+ 1
�

= 1
�
，則

6
�

+ 6
�

+ 6
�

+ 6
�
的最大值為

___ 。

6. 如圖，大長方形的面積在 4000 至 12000之間，它的內部有三個邊長是整數的正方

形，正方形 B 的邊長是長方形長的
3
8
，正方形 C的邊長是長方形寬的

1
5
，那麼圖中陰

影部分的面積是 ___ 。

7. 下圖是一張沒有完成的統計圖，描述了全班 41名同學的身高情況，已知班上沒有

身高超過 169cm的同學；從高到低排，男生 A 在男生中排在第 5 位，女生 B在女

生中排在第 5位。那麼 B 同學的身高最多是 cm；若 B同學排在全班第 7位，

則 A 同學排在全班第 ___ 位；若 A 同學比 B同學高，則全班從高到低排隊時，A

同學與 B 同學之間最多有 ___ 位同學。
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8. 不改變四個數字 1,2,3,4 的先後位置，進行任意加、減、乘、除四則運算(數位之間

可以添加括弧，不能添加正負號)，這樣會得到很多不同的結果。若 � 是 2,4,6,8,10

其中之一，而�、1
�
、−�及− 1

�
都在運算結果中。那麼，所有這樣的�從小到大依次寫

出是 ___________ 。

提示：符合規則的運算，例如有 1 + 2 + 3 + 4 = 10， 1 × 2 − 3 ÷ 4 =− 1
4
，1 × 2 ÷

3 × 4 = 1
6
，1 − 2 + 3 + 4 =− 8，1 + 2 + 3 − 4 = 2 等等。

而 2 − 3 ÷ (1 + 4)不符合運算規則，因為改變了四個數字的先後位置。

−1 × (2 + 3 + 4)，1 × ( − 2 + 3 + 4)都不符合運算規則，因為在數位之間添加了正負

號。

解答題 (共 3 題, 每題 20分, 共 60分)

1. 對任意兩個實數�, �，定義它們的“星積”運算為

� ∗ � = � + � − ��

其中的加、減及乘法是通常實數的運算。

(a)證明：1 − � ∗ � = 1 − � (1 − �)

(b)由(a)的結果，證明：星積運算滿足結合律，即對任意三個實數�, �, �有

� ∗ � ∗ � = � ∗ (� ∗ �)

2. 已知數表� =
0 0 0
0 0 0
0 0 0

，� =
1 1 1
1 1 1
1 1 1

，定義變換：任選一組�, � ∈ {1,2,3}，對於�的在

第�行和第�列上的 5 個數，將每個數同時加上 1 或者減去 1，餘下的 4個數不變，

得到一個新數表。對於得到的新的數表，還可以進行變換。那麼將�連續進行多次

變換，是否可能得到�？說明理由。



5

3. 在數的 10進制表示中，由於
1
7

= 1
10

+ 4
102 + 2

103 + 8
104 + 5

105 + 7
106 + 1

106 × 1
7
，因此

1
7

= 0.142857 + 0.000000142857 + ⋯ = 0.142857142857⋯ = 0. 1� 42857�，稱 0. 1� 42857�是一個

以 142857為循環節的無窮循環小數。在數的 7進制表示中，也有類似的分數
1
5
，可

以化為四個數碼作為迴圈節的無窮循環小數。請寫出
1
5
在 7 進制下化為無窮循環小

數的循環節。

全卷完


