
 - 1 -

 

 

 

2013 年 4 月 20 日 10:00-11:30 

 

比賽須知 

1. 全卷共 18 道試題, 參賽學生必須全部作答。如果答案為分數, 必須約至最

簡。 

2. 填充題無須書寫步驟, 只須填寫答案; 簡答題, 求寫出簡單過程; 解答題, 

要求寫出詳細過程。 

3. 比賽時使用自備文具, 例如鉛筆、原子筆及橡皮等。但不准使用計算器, 違

規者將被取消資格。 

4. 請參賽學生在答題紙上填寫: 參賽編號、參賽者姓名以及所在學校。 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

第十八屆全國華羅庚金杯少年數學邀請賽(香港賽區) 

中  二  組 
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一、填空題（每小題  10分,  共 120 分） 

1. 已知 x 及 y 為質數，且 2013=+ yx 。求 xy 的值。 

2. 2013 有多少個正因數？ 

3. 已知 20=+ yx  及 13=xy ，求 22 yx + 的值。 

4. 圖中，ABC 為一個直角三角形，其中∠B= 90°。若 AB = 7 ，BC = 24 及 BD⊥AC. 求 BD
的長度. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

5. 計算 
1 1 1 1 1 1 1 1...
2 3 3 4 4 5 2012 2013
× + × + × + + × . 

6. 已知小數 abA .201= ，其中 a 及 b 為一位整數. 把 A 取四位有效數字後，得結果為 201.3.

那麼，A 有多少個可能值. 

7. 化簡: =−−+ 5353 ________. 

8. 從 1～2013 的自然數中, 含有重複數字的自然數的個數等於________. 

9. 三個正方體粘在一起構成的幾何體如圖所示,  其中上面正方體的下底面正方形的四個頂

點分別是下面正方體上底面正方形的三等分點.  如果最下面正方體的棱長為 9,  那麼這個

幾何體的表面積是________. 
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10. 已知 AOB∠ = 30 .  在角的內部距頂點 O 為 1米的 P 點住有一個藍精靈.  藍精靈從 P 走到

角的OA邊上的一點,  即刻返身走到OB邊的一點,  然後走回到 P點.  藍精靈所走的最短路

程是________米.   

 
 
 
 
 

11. 已知在平面直角坐標系中有如下36條直線: 

18 17y x= + ,  17 16y x= + , …,  2 1y x= + ,  y x= ,   

y x= − ,  2 1y x= − + , …,  17 16y x= − + ,  18 17y x= − + ,   

那麼由這些直線相交所構成的交點有                  個.   

12. 若在實數範圍內有因式分解:  ))()((3 cxbxaxqpxx −−−=++ ,  且 0≠q ,  則 

=
++

abc
cba 333

________. 

 

二、解答下列各題（每題 10 分, 共 40 分, 要求寫出簡要過程） 

13. 只用 4個數碼 4和一些加、減、乘、除、冪、開平方運算和括弧,  寫出 5個不同的、值都

等於 7的算式.（通過加法、乘法交換律和結合律,  使兩個算式相同,  則視為相同的算式,  如: 

4444 ÷−+ ,  4444 +÷− ,  4444 ++÷− 和 ( ) 4444 +−÷−   都視為相同的算式.） 

 

14. 學校對植樹有兩種補貼方案：第一種方案是每成活一棵補助 5 元,  不成活的每棵補助 2

元,  未完成植樹任務的部分,  不補也不罰；第二種方案是,  先補貼 130 元,  再每成活一棵

補貼 3 元,  不成活的每棵罰 1 元,  未完成植樹任務的部分,  每棵罰 2 元.  不管按照那種方

案補貼,  梁兵都得到種樹補貼 271 元.  問：梁兵的植樹任務是多少棵? 
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15. 如圖,  矩形 EFGH內接于邊長為 1的正三角形 ABC中,    GH在 BC邊上.  當矩形 EFGH的面

積最大時,  求其面積. 

 
 
 
 
 
 

16. 黑板上寫有 2013,,2,1 這2013個數,  某人擦去黑板上的任意 n個數,  要使得剩下的數中

至少有兩個數的和是 2的冪次,  請問: n 最大是多少？ 

 

 

三、解答下列各題（每小題  15分,  共 30分,  要求寫出詳細過程） 

17. 平行四邊形 ABCD 的邊 AD 上任取一點 N,  過 N 作平行於對角線 AC,  BD 的直線分別交邊

AB, CD 於點M 和 K.  證明:  三角形 NMB 與 NKC 等積. 

 
 
 
 
 
 
 

18. 解方程: 
8
78

8
7

8
2

8
1][ 2 +=⎥⎦

⎤
⎢⎣
⎡ +++⎥⎦

⎤
⎢⎣
⎡ ++⎥⎦

⎤
⎢⎣
⎡ ++ xxxxx , 其中  [a]  表示不大於 a的最大整數. 

 


